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Vektorianalyysi 11

Lopputentti 17.12.2025

Sallitut apuvilineet: kahden kaksipuolisen Ad-paperin verran omia muistiinpanoja

Muista esittiii ratkaisujen perustelut ja vilivaiheet saadaksesi parhaat pisteet.
(Mainitse esimerkiksi, jos ja miksi integraali on epioleellinen.) Voit kiyttdd kaik-
kia kurssimateriaaleissa (mukaan lukien harjoitustehtivit) tai aiemmilla kursseilla
esitettyji tuloksia.

1. Olkoon D = [0, 1] x [0,1] ¢ R%. Madrita [, z°e™ drdy.

2. Vastaa jompaan kumpaan kohdista (i)-(ii):

(i) Maarita [, (—:+rfl+s_;7')'7 dr dy.
(ii) Merkitiin D = {(z,y) : 2 + y* < 1} € R? ja madritelladn parametrisoitu
pinta r: D — R? kaavalla r(z,y) = (z,y,2* + y*). Maaritelladn f: R -5 R

kaavalla f(x,,x2,x3) = r3. Maérita pintaintegraali fr( D) fdS.

3. Mairitelldin polku «v: [0, 7] — R? kaavalla (t) = (cos’ t,sin’t) ja vektorikentta
F: R? — R? kaavalla F(z,y) = (z,y). Miriti kiyraintegraali [ F - ds.

4. Maarita joukon {(z1,22,23) : V1+ 22+ 123 <13 < /4 z? — 2} c R3 tila-
vuus.




