Matematiikan ja tilastotieteen laitos
Mitta ja integraali

Loppukoe

3.3.2009

@ Osoita, etté
my({(z,y) eR*: 2> 1, 0<y < 1/z%}) < o0

@Olkoon A C R™ mitallinen ja f: A — R, Merkitdén
Ay ={z € A: f on jatkuva w:ssi}.
Oletetaan, ettd m(A \ Ag) = 0. Osoita, ettd f on mitallinen.
3. @ Olkoon A C R" ja olkoot f: A — R ja g: A — R mitallisia
funktioita. Osoita, ettd joukot {x € A: f(z) < g(x)} ja {z €
A: f(z) = g(x)} ovat mitallisia.
(b) Oletetaan, ettd funktiot fi: A — R, & € N, ovat mitallisia.
Osoita, ettd joukko

{xeA: Hgir{zofk('ﬂ) € R}
on mitallinen.
O}koon ACR"ja f: A— R integroituva funktio. Osoita, etta
m({e e 4: 1@ >a) <3 [ 1]
jokaisella ¢ > 0.
@ Laske raja-arvo
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[Jos kiytit jotain konvergenssilausetta, niin muista perustella kayt-
t6 tarkastil]



