Helsingin yliopisto

Matemaattisten ticteiden kandiohjclma

MAT21014 Johdatus logiikkaan 2
Loppukoe

22.12.2022
Kokeessa ei saa kiiyttii laskimia, taulukkokirjoja, eiki muitakaan
lisimateriaaleja.

1. Anna

(a) malli ja tulkintafunktio, jotka toteuttavat kaavan

Vzo(R(zo, z1) A 3z1-R(z0, 1)),

(b) verkkojen aakkoston lause, joka ilmaisee, ettd verkossa on ainakin
yksi piste, jolla ei ole naapureita.

Tehtavissa (a) ja (b) riittdd pelkki vastaus ilman tarkempia perusteluja.

2. Anna luonnollinen paittely lauseelle

dzr P(z) — <Vz-P(z).

3. Osoita, ettd kaavasta

JzR(z,y) A JzR(z, 2)
el voi paatelld kaavaa 3z(R(z,y) A R(z, z)).

4. Olkoon L = {P, R} ja olkoot M ja M’ kaksi L-mallia, joilla

dom(M) = dom(M') = {1,2,3,4,5)
seki
PM={25}, RM~— {(3,1),(3,5),(5,2)}
ja

PM = {4,5), RM ={(3,2),(4,3),(4,5)}.
Ovatko M ja M isomorfiset? Perustele.
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