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A B
1. Maidritéd vakiot A ja B siten, ettd = + .
(a) Madritd vakio ]ao siten, ettd 213 113 321
. . dx
(b) Laske integraali j:  R+2x-3
0 ' + 1
2. Tutki, suppeneeko epéoleellinen integraali f T dx
§ x+x
3. Olkoon f: [0,4] - R,
I, 0<x<1,
x, 1<x<3,
fx) = 4 x=3,
5, 3<x<4,

ja olkoon 0, 1, 3,4 vilin [0, 4] jako J. B
(a) Laske funktion f jakoon J liittyvin yld- ja alasumman erotus S;(f) — S ,(f).
(b) Miirité jotkin sellaiset pisteet z ja w, etté jakoon J liittyville Riemannin summille

S,(f, 1,2,2) ja S/(f, 0, w, 3) piitee
S,(, 1,2,2) = S,(f, 0,w, 3) = f Fdx.
0

Integraalin f f(x) dx arvon voit laskea geometrian tietojesi avulla (piirrd kuva).
0

4. Olkoot f,: [0,1] — R, fo(x) = ———, n e N;.
1 +nx?

1

(a) Laske integraali f+(x)dx, missd n € N;. Huom! Integraalin arvo riippuu luvusta n.

0

(b) Madritd rajafunktio f: [0, 1] = R, f = lim f,.

Tutki, onko yhtélo

1 1

lim fi(x)dx = f f(x)dx
= Jo 0

voimassa.

Huom! Laskimella saatu vastaus ei misséian tehtéivissi riitd perusteluksi.



