Matematiikan ja tilastotieteen osasto
Geometria I
Loppukoe, 11.3.2021

Ratkaisut palautettava Moodleen klo 15:00 mennessa.

Kaikki tehtavit koskevat tavallista Eukliidista (koordinaatti)geometriaa.

1. Pisteet P ja @ ovat O-keskisen ympyrén kehalld. Pisteeseen @) piir-

retty ympyréan tangentti leikkaa puolisuoran O? pisteessd, R. Méa-
ritd kulma £ PRQ), kun kulma {PQR = «a, 0 < a < 7/4.

2. Kolmiossa AOAB on
OA=ti+2] ja OB=—2+(t—2)],
missd t € R. Osoita, ettd AB on kolmion pisin sivu kaikilla t € R.

3. Suoran ympyriakartion, jonka korkeus on %R, huippu ja pohjaympyré
ovat R-sédteisen pallon pinnalla. Kuinka monta prosenttia kartion
tilavuus on pallon tilavuudesta?

4. Tasasivuisen kolmion, jonka sivujen pituudet ovat = s, sisélla on
kolme r-séteistd ympyrad, jotka sivuavat toisiaan pareittain. Liséksi
kukin ympyra sivuaa kahta kolmion sivua. M&aritd suhde r : s.

5. Olkoon AB ympyréin Y; janne ja P janan AB keskipiste. Olkoon
lisiiksi C'D toinen ympyréin Y] janne, joka leikkaa AB:n pisteessi
P. Oletetaan liséksi, ettd C'D on ympyran Y; halkaisija. Pisteeseen

P piirretty @:n normaali leikkaa Y5:n pisteessd E. Osoita, ettd
|PE| = |AP].



